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EXAMEN FINAL 

 

1. Sea la parábola 𝒫 con foco 𝐹 = (2, 4), eje focal con pendiente 𝑚, 0 < 𝑚 < 4 3⁄ , 

𝐿𝑇: 4𝑥 − 3𝑦 + 29 = 0 es una recta tangente a 𝒫 en 𝑇. Si 𝐹𝑇⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∥ (2, 11), halle la ecuación 

vectorial de 𝒫. 

(5 puntos) 

 

2. ℰ es una elipse con centro 𝐹0, focos 𝐹1, 𝐹2, eje focal 𝐿𝐸 = {(11, 3) + 𝑡𝑢⃗ } de pendiente 

negativa, 𝑐𝑜𝑚𝑝(1,0)𝐹1𝐹2
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  > 0, 𝑃 = (15, 5) es un punto de ℰ tal que 𝑐𝑜𝑚𝑝𝐹1𝐹2⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗𝐹1𝑃⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ > 0 y 

𝑐𝑜𝑚𝑝
𝐹1𝐹2⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗

⊥𝐹1𝑃⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ > 0, 𝐿1 = {𝐹2 + 𝑡𝑣 )}, 𝐿2 = {𝐹1 + 𝑡𝑤⃗⃗ }, 𝐿1 ∩ 𝐿2 = {𝑃}, por 𝐹1 se traza 

𝐹1𝑁̅̅ ̅̅ ̅ ⊥ 𝐿1, 𝑁 ∈ 𝐿1, 𝐿3 = {𝐹0 + 𝑡(−1, 3)} pasa por el punto 𝑁, 𝐿4 = {(7,−3) + 𝑡(1, 7)} 

pasa por el punto 𝐹1 y 𝐿1 ∩ 𝐿4 = {𝑄} tal que 𝑄 es un punto de la prolongación de 𝐹2𝑁̅̅ ̅̅ ̅, 

|𝐹1𝑄⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐹2𝑃⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗| y 𝑚∡𝐹1𝑄𝑁 = 𝑚∡𝐹1𝐹0𝑁. Halle la ecuación vectorial de ℰ. 

(5 puntos) 

  

3. Sea ℋ una hipérbola equilátera con centro 𝐹0 ∈ 𝑌+, vértices 𝑉1, 𝑉2 = (5, 7) y asíntotas 

𝐴1 = {𝐹0 + 𝑡(1, 4)}, 𝐴2. Halle la ecuación vectorial de ℋ. 

(5 puntos) 

 

4. 𝒞: 𝑥2 + 4𝑥𝑦 + 3𝑦2 + 𝐷𝑥 + 𝐸𝑦 + 𝐾 = 0 es tangente a una parábola 𝒫 en los puntos 𝑇 y 

𝑄, siendo 𝐷, 𝐸 y 𝐾 no negativos. 𝒫 tiene eje focal 𝐿𝐸 de pendiente negativa, foco 𝐹 en el 

eje 𝑋+ y 𝑅 = (−2, 11) es un punto de 𝐹𝑇̅̅̅̅ . El sistema se rota en la dirección del vector de 

rotación 𝑢⃗ = (𝑢1, 𝑢2), 0 < 𝑢1 < 𝑢2, obteniéndose el sistema 𝑋′𝑌′, tal que 𝒞 y 𝑄 en el 

sistema 𝑋′𝑌′ son: 

𝒞′: 𝐴′𝑥′2 + 𝐶′𝑦′2 + 𝐸′𝑦′ + 𝐾 = 0 

𝑄′ = (
20 − 4√5

√10 + 2√5
,
−20 − 12√5

√10 + 2√5
 ) 

Halle la ecuación vectorial de 𝒫. 

(5 puntos) 

Los profesores. 


