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1. Calcule la siguiente integral: 

∫
1

(𝑥−2)2(𝑥2+1)
𝑑𝑥      (4.0 ptos) 

2. Considere las curvas ℰ:
𝑥2

𝑎2 +
𝑦2

𝑏2 = 1 y ℒ: 𝑦 =
𝑏

2
, con 𝑎 > 0, 𝑏 > 0, 𝑎 > 𝑏. Halle el área 

de la región de mayor extensión limitada por dichas curvas.   (4.0 ptos) 

 

3. Dadas las curvas polares 𝒞1: 𝑟 = 3 sen 𝜃 , 𝒞2: 𝑟 = 2 − sen 𝜃. Halle el área de la región 

interior a ambas curvas.        (4.0 ptos) 

 
 

4. Calcule el volumen del solido de revolución generado al girar la región limitada por 

las curvas 𝑦 + 2𝑥 = 0; 𝑦 = 𝑥3 − 6𝑥2 + 8𝑥; 𝑥2 − 4𝑥 − 𝑦 = 0, alrededor del eje 𝑥 = 3 

(4.0 ptos) 

5.  En el instante t, la posición de una partícula es 

𝑥(𝑡) = (𝑎 − 𝑏)cos𝑡 + 𝑏cos(
𝑏−𝑎

𝑏
𝑡),    𝑦(𝑡) = (𝑎 − 𝑏)𝑠𝑒𝑛𝑡 − 𝑏𝑠𝑒𝑛(

𝑎−𝑏

𝑏
𝑡) 

donde 𝑎, 𝑏 ∈ 𝑅, 𝑎 > 𝑏 > 0. Encuentre la distancia recorrida por la partícula desde el 

instante 𝑡 = 0   hasta el instante 𝑡 = 2𝜋  para 𝑎 = 1.2  y   𝑏 = 0.4 

(4.0 ptos) 

 

 

 

EXAMEN FINAL – EF 

Tiempo 110 minutos 
 


