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Observaciones: Cada pregunta vale 5 puntos. Son criterios de calificación el orden, la clari-
dad y el uso adecuado de los śımbolos matemáticos.

PRÁCTICA CALIFICADA N° 4

1. Hallar el valor de la siguiente integral∫∫
R1

(x2 + y2)3 dA

donde R1 es la región en el primer cuadrante limitada por la gráfica de las ecuaciones

xy = 2, xy = 3, x2 − y2 = 1 y x2 − y2 = 4

(5 puntos)

2. La región acotada por las curvas x2+3y = 9, y = 2x−6 gira alrededor de la recta 4x+3y = 12.
Hallar el volumen del sólido de revolución. (5 puntos)

3. Dada la integral

I =

∫∫∫
S
z
√

x2 + z2 dV

donde S es el sólido en el primer octante, limitado por las superficies cuyas ecuaciones son:

x2 + z2 = 4, x2 + z2 = 2z, y = 4− x.

a. Graficar el sólido S.

b. Determinar la proyección del sólido S sobre el plano XZ.

c. Defina una transformación adecuada para calcular I.

d. Hallar el valor de I. (5 puntos)

4. Dada la siguiente suma de integrales expresada en coordenadas esféricas

I =

∫ π/2

0

∫ π/6

0

∫ 4

0
ρ3sen2φ cosφdρ dφdθ +

∫ π/2

0

∫ 5π/6

π/6

∫ 2 cscφ

0
ρ3sen2φ cosφdρ dφdθ

+

∫ π/2

0

∫ π

5π/6

∫ 4

0
ρ3sen2φ cosφdρ dφdθ

a. Graficar el sólido de integración en el sistema tridimensional XY Z.

b. Expresar la integral I en coordenadas ciĺındricas.

c. Calcular el valor de I. (5 puntos)


