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CUARTA PRÁCTICA CALIFICADA

1. Calcule la suma de integrales∫∫
R1

sin(x− y)

cos(x+ y)
dA+

∫∫
R2

1

9 + x2 + y2
dA

donde R1 es la región limitada por y = 0, y = x, x+ y = π
3 ,

y R2 =
{
(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 9, y ≥ 0, y ≤ x

}
. (5 Puntos)

2. Calcule la integral

∫∫∫
S
(z + 1) dV donde S es un sólido en el primer octante limitado por

las gráficas de las ecuaciones:

z =
√

x2 + y2 − 1, x2 + y2 = 4, x =
y√
3
, y =

x√
3

(5 Puntos)

3. Calcule la integral

I =

∫ 3

−3

∫ √
9−x2

−
√
9−x2

∫ √
9−x2−y2

0

√
x2z2 + z4 + z2y2 dz dy dx

a. Grafique el sólido de integración I.

b. Defina una transformación adecuada para resolver la integral, y halle el valor de I. (5
Puntos)

4. La siguiente suma de integrales está expresada en coordenadas esféricas

I =

∫ π/2

π/4

∫ π/4

0

∫ 2
√
2

0
F (ρ, φ, θ) dρ dφ dθ

+

∫ π/2

π/4

∫ 3π/4

π/4

∫ 2 cscφ

0
F (ρ, φ, θ) dρ dφ dθ

+

∫ π/2

π/4

∫ π

3π/4

∫ 2
√
2

0
F (ρ, φ, θ) dρ dφ dθ

donde F (ρ, φ, θ) = ρ5 sin4 φ sin θ.

a. Bosqueje el sólido de integración de la integral I.

b. Exprese I como una sola integral en coordenadas ciĺındricas y halle el valor de I. (5
Puntos)


