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PRÁCTICA CALIFICADA N°4

1. Determine el valor de la integral∫∫
R

e(x
2−y2)2(2x2 + y2)(x2 − y2)√

x
dA , donde

R es la región limitada por x2 − y2 = 1, x2 − y2 = 4, y = 1√
x
, y = 4√

x
. (5 Puntos)

2. Calcule el valor de la integral I =

∫∫∫
S

z3√
x2 + y2 + z2

dV ,

donde el sólido de integración es dado mediante:

S =
{
(x, y, z) ∈ R3 / x2 + y2 ≤ z2 ≤ 8− x2 − y2 ∧ z ≤ 0

}
(5 Puntos)

3. El sólido S está determinado mediante:

S1 : x
2 + y2 + z2 = 4,

√
2 ≤ z

S2 : 2z = x2 + y2, 0 ≤ z ≤ 1

S3 : x
2 + y2 = 2, 1 ≤ z ≤

√
2

Calcule el volumen del sólido S. (5 Punto)

4. Esta pregunta tiene dos partes independientes:

a. Calcule la integral ∫ 3

−3

∫ √
9−y2

0

∫ √
9−x2−y2

0

4y√
x2 + 1 + y2

dzdxdy

(1 Punto)

b. Sea S un sólido en el primer octante, limitado por las superficies de ecuación

z = 0, y = 0, y = 1− x2, y + 2z = 2, y = 2− 2x2, y = x

i) Grafique el sólido S.

ii) Muestre la proyección del sólido S sobre el plano XY .

iii) Utilice integral triple para escribir una expresión que permita calcular el volumen
del sólido S. (puede ser más de una integral). (4 Puntos)


