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CUARTA PRÁCTICA CALIFICADA

1. Dada la transformación T : A ⊂ UV → R ⊂ XY definida mediante:

T :

{
x = uv

x+ y = u

donde la región R está limitada por x+ y = 1 y los ejes coordenados X e Y .

a. Grafique la región A en el plano UV tal que T (A) = R.

b. Usando la transformación T , calcule la integral

∫∫
R
e

x
x+y dxdy. (5 Puntos)

2. Sea S un sólido en el primer octante limitado por las superficies de ecuación

z =
√
x2 + y2 − 1 , x2 + y2 = 1 , z = 2−

√
x2 + y2

a. Grafique el sólido S en el sistema de coordenadas XY Z.

b. Muestre el gráfico de la proyección del sólido S sobre el plano XY .

c. Calcule el valor de la integral I. (5 Puntos)

I =

∫∫∫
S
zx dV

3. Calcule el valor de la siguiente integral I =

∫∫∫
S

128

z(x2 + y2 + z2)2
dV ,

donde el sólido de integración S está limitado por las superficies de ecuación:
superiormente z = 4 +

√
16− x2 − y2, inferiormente z = 1 +

√
1− x2 − y2

y lateralmente por x2 + y2 = z2. (5 Puntos)

4. Dada la siguiente suma de integrales expresadas en coordenadas ciĺındricas:

I =

∫ 2π

0

∫ 10

1

∫ √
10z−z2

0
r2 cos(θ) drdzdθ

+

∫ 2π

0

∫ 1

0

∫ 3z

0
r2 cos(θ) drdzdθ

a. Grafique el sólido de integración S en el sistema coordenado XY Z.

b. Exprese la integral I en coordenadas esféricas. (5 Puntos)


